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“TEORIA DE RENTAS”
INTRODUCCION :
Generalmente, una renta, se entiende simplementegmo un conjunto
de capitales financieros, finito 6 infinito numeralbe :

{(Cut1), (&, 1), (G 6)es (Gl )}, NEN. (1)

Sin embargo, en Matematica Financiera, a estos camjtos se le exigen,
una serie de propiedades, para poderlos considerapropiamente
“rentas financieras”.

PROPIEDADES:
1).-La existencia de una sucesion de capitales fimaeros.

2).- La existencia de un intervalo | = [ 4§, t, ], particionado en
subintervalos |, (j=1,2,...,n), todos del mismo “tamafio” , de modgue
los vencimientos de los capitales financieros esté@sociados a dichos
intervalos.

*Toda renta puede representarse en un esquema grédi, horizonte
econdmico, del tipo :

Siendo { € Ij, el vencimiento del capital de cuantia C (para todo j,
j=1,2,3...)

DENOMINACION Y ANOTACIONES DE LOS COMPONENTES DE
UNA RENTA:

B Termino de la renta 6 cuantia del capital financieo G , (para
todo |, j=1,2,3,...)

B Periodo de maduracion: Cada uno de los subintervasode tiempo
l; , (paratodo j, j=1,2,3,...)
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B Origen de la renta: Extremo inferior del primer subintervalo |,
anotacion, t, 6 0.

B Final de la renta:Extremo superior del intervalo I,, anotacion t,6 n

B Duracion: Tiempo que media entre el origen y el fial :

(tn _to) = n.
"VALORACION DE RENTAS”

El problema méas importante, a tratar, en la teoriade rentas es su
valoracion, para ello, previamente hay que definirclaramente sus
componentes y elegir una ley financiera de valoraan.

DEFINICIONES :

B Se denomina valor actual de una renta, a la sumantnciera del
valor de todos los capitales que la forman, referms al momento
inicial t, y se anota, en principio, Y.

B Se denomina valor final, si la valoracion anteriorse realiza ent,
es decir, en el momento final de la duracion de l®nta y se anota,
en principio, V,.

“CLASIFICACION DE LAS RENTAS”

Las rentas se pueden clasificar atendiendo a distos criterios, segun
las caracteristicas de los elementos que la definen

1).- Sequn la naturaleza de los términos que defiméa renta :

a) Rentas ciertas. Todos los términos son ciertos

b) Rentas aleatorias. Cuando alguno de los términos uantia y/o
vencimiento), son aleatorios.
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2).- Segun la cuantia de los términos

a) Rentas constantes: Todas las cuantias de los térrag1son iguales
entresiG=GC,=..=C,=C.

*Para C = 1 u.m, es, la renta unitaria.

b) Rentas variables: Cuando las cuantias de sus térnds no son
iguales, entre las mas destacables :

B La cuantia de los términos varia en progresion gecétrica :
G =qxG,, paratodoj, j=1,2,3,..
B La cuantia de los términos varia en progresion anihética :
G=p+ G, paratodoj, j=1,23,..
*Siendo q y p las razones de la progresion geométda y aritmética
respectivamente.

3).- Segun el vencimiento de los términos

a) Prepagables, los vencimientos de todos los términdgenen lugar en
el extremo inferior, (inicio), del intervalo asociao.

b) Pospagable, los vencimientos de todos los términasjnciden con el
extremo superior, (final), del intervalo asociado.

4).- Atendiendo al momento de su valoracion

a) Rentas inmediatas, ¥ se calcula en ¢ comienzo del primer
intervalo 14, y V,, en t,, el final del dltimo intervalo |, .

b) Rentas diferidas, cuando el punto de valoracion defalor inicial, Vo
es anterior al comienzo del primer intervalo | , sin embargo, V, se
valora, en el final del dltimo intervalo |, .

c) Rentas anticipadas. Cuando el punto de valoracionedl valor final,
V, es posterior al final del dltimo intervalo |, , sin embargo, \} se
valora, en el comienzo del primer intervalo 4.

5.- En funcién de su duracion

a) Rentas temporales. Las que tienen un numero finitde términos.
b) Rentas perpetuas. Su nimero de términos es infinittumerable y
su duracion, por lo tanto, ilimitada.
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6.- Sequn la periodificacion del vencimiento

a) Rentas anuales. Los términos vencen anualmente.

b) Rentas fraccionadas. Los términos vencen con perios 0 intervalos
de maduracion, inferiores al afio.

*Ejemplo: renta mensual, bimensual, trimestral, cudrimestral,

semestral

c) Rentas plurianuales. Los términos vencen con periog ¢ intervalos
de maduracion superiores al afo.
*Ejemplo : renta bianual, trianual, cuatrienal, quinquenal, etc, etc.

“VALORACION DE LA RENTA, INMEDIATA, CONSTANTE,
TEMPORAL Y POSPAGABLE DE N TERMINOS ANUALES *

Horizonte econdmico.

TAE] e ) B e P B B

B Valor inicial : Suma Financiera de todos los términos de la reat
valorados en 0, con la ley financiera de capitabirion compuesta, a
un tipo de interés efectivo anual i :

A i = a(+H)" + a1+ +..+ a(L+) +.. .+ a(l+H)" =
= a [(1+i)* + (L+i)2 +...+(A+) +.. . +1+)"]=

=a (LY [( 1+ (@+)™ +. 4@+ + @™ T ()

Sumando la progresidbn geométrica, que se encuentrantre los
corchetes, de n términos, el primero,;c1y de razén q = (1+i) :
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Soo= G [(1- ((A+)D"/ (A-(A+i)Y) ] = [1- (A+i)"/ 1-(1+i)Y]
Sustituyendo este valor en (1) queda:

A i = a (1+)(1- (1+)") /(1-(1+i)H]= a [(1-(1+i Y/i ]
W Expresion: Anji=a [(1-(1+)7) /i].

B Valor inicial renta unitaria , cuando, a =1,

Ai = [(1- (1+)7) 4]

M Valor final : Se obtiene capitalizando el valor inicial A n]i , desde
0, hasta ny es decir: Sy1i = Ay (1+i)"

Esquema qgrafico:

M Expresion . S1i = a [(@+xH)Y = 1) /1]

B Valor final renta unitaria , siendo, a =1

S1i = [(1- (1+1)7) /] (1+0)" = [(A+)" - 1) /1]
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“VALOR ACTUAL DE LA RENTA INMEDIATA, CONSTANTE,
PERPETUA, ANUAL Y POSPAGABLE"

Horizonte econdmico.

L =3 TN Y [ Py O Y O — B}
0 1 2 .. 00
M E| valor inicial, es el paso al limite, cuando,#w, de A ;i , es
decir, As]i =lim Aqj;
n oo

B Expresion valor inicial : Al =lim Anji=a (1/1).

N— oo

M Valor inicial renta unitaria, a=1Yy a1, =1/1.

“VALORACION RENTA, INMEDIATA, CONSTANTE, TEMPORAL Y
PREPAGABLE DE n TERMINOS ANUALES”

Horizonte econdmico

a a a. ..a a
TAEI R el e e B e e
O 1 2. .j .. nl n
B Valor inicial : La renta “prepagable” anterior, se puede

transforma en una renta “pospagable” de término a’'= a (1+i),
financieramente equivalente a la pospagable:

Horizonte econdmico

TAE] i B B B e el
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M Expresion valor inicial:

Anti= a(l+) [ (1-(2+)7) 1] = (1+) A

B Valor inicial renta unitaria , a =1 Yy &'ﬂi = (1+ i) hli

M Valor final : Se obtiene capitalizando el valor iniciaI,Arﬂi , desde
0,hastan: S .7 = Ay (1+) "

M Expresion valor final:

S nli=a (1+) [ ((1+0) -1) /i] = (1+) S

Esquema grafico:

(1+)"

W Valor final renta unitaria , a=1Yy "S7i= (1+1) S -

“VALOR INICIAL, RENTA INMEDIATA, CONSTANTE, PERPETUA,
ANUAL 'Y PREPAGABLE”

Horizonte econdmico.

a a a e a
FPAE T oo | P e
o 1 2 .. 00
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M Vvalor inicial :

Al = (1+0) Aei = a (1+) (/i) = a1 + (1/1)]

B Expresion valor inicial © A o7y =a[1 + (1/1)]

M Valor inicial renta unitaria , a =1y &7i=1+ (1/1)

“RENTA DIFERIDA h PERIODOS ANUALES, CONSTANTE,
TEMPORAL Y POSPAGABLE DE n TERMINOS ANUALES”

Horizonte econdmico.

0 1 2 h h+l1 h+2. .h+} .. h+n

B Valor inicial ;

1#)Nos situamos en h y calculamos el valor inicidk la renta
inmediata constante, temporal y pospagable de n té&inos anuales,
A.i , este valor tienevencimiento en h, con lo cual hay que
actualizarlo hasta 0 multiplicandolo por (1+i)"

Esquema qgrafico.
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29) El valor inicial, es, el de la renta, resultante de transformar la
renta diferida, que estamos estudiando, en la renténancieramente

equivalente, inmediata, constante, temporal y pospable, de n

términos anuales a’, siendo, a’ = a (1+7)

Horizonte econdmico

a a .. a aa ...
7=y S N Ny
0 1 2 .. h h+l h+2...h+j... h+n

*Observemos que la relacion entre h, (diferimientoly n (nimero de
términos), puede ser cualquiera, & h 6 n> h.

En ambos planteamientos, la expresiéon del valor icial,
evidentemente, tiene que ser la misma:

B Expresion valor inicial:

h Anti = (1+ )" Ani= (1+1)" a [ (1-(1+)" )/ i]

M Valor final : Se obtiene capitalizando el valoinicial, h/ An1i
desdeO, hasta h+n:

Esquema qgrafico.

0 1 2 .. h h+l1 h+2 .h+ .... h+n
h/ Sii = (L+)™" (h/AG) =

=(L+)™" (1+)" a[l- (1+0)"/i]=(1+)"a a1 =a sm;
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“RENTA DIFERIDA h PERIODOS ANUALES, CONSTANTE,
PERPETUA, ANUAL Y POSPAGABLE"

Horizonte econdmico:

a a .. a ..
L7 =3 S S R O Y
0O 1 2 .. hh+1 h+2 ... h+ ..o

B Valor inicial :

h Aeti=lim (h/ A7) =@+ )" a (Ui) =1+ ) A«
I 00

“RENTA DIFERIDA h PERIODOS ANUALES,
CONSTANTE, TEMPORAL Y PREPAGABLE DE n
TERMINOS ANUALES".

Horizonte econdmico.

aa ... a a

TAE D [oeefoee | eme [ oo oo oo (RS o P
0 1 2 .. h h+l1 ... h+j .. h+n-1h+n

B Valorinicial :
18) Nos situamos en h y calculamos el valor inicialle la renta
inmediata constante, temporal y prepagable, de n méinos anuales :

An1i este valor tiene vencimiento en h, con lo cual hayue actualizarlo
hasta 0 multiplicandolo por (1+ i)".

29) El valor inicial, es, el de la renta financiermmente equivalente,
inmediata constante temporal y prepagable de térmim a’ = a (1+ i)"

10
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B Expresion valor inicial:

h Apyi = (1+)" Agyi= (L+)" (I+) a[ Q-+ ) i] =

= (1+ )" (1+) AnT,

m Valor final : Lo obtenemos capitalizando el valor inicial, h/ Ay;,
desde 0, hasta h+n:

h/S o1i = (L+)™" (h/Aq) =

=(L4)"™" (L40)" (L+) @ [2- (L4)" A= (142 A =8 )

“RENTA DIFERIDA h PERIODOS ANUALES,
CONSTANTE, PERPETUA, ANUAL Y PREPAGABLE”

Horizonte econdmico.

M Vvalor inicial ;

h/ Agqi= lim (h/Az;) = A+ 0" (1+i) a (1) =
N, oo

= (1+)" A w7i = (1+)" a (1 + (1/0))
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